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摘!要! 基于薄板理论建立了直角坐标系正交各向异性弹性地基上覆无限大弹性板的路基路面三维空

间力学模型"推导了板和地基在移动荷载作用下稳态响应的微分方程\采用坐标变换!8CLGH’G变换求解

偏微分方程"得到了移动荷载作用下无限大板的动力响应的解析解\采用 96)Q6J软件编制了相应的

计算程序"对路面板表面作用移动矩形谐振荷载进行算例分析"研究了地基参数对板位移的影响规律\

结果表明"考虑土体的正交各向异性更能准确描述路基路面相互作用的动力响应\

关键词! 正交各向异性地基# 移动荷载# 弹性板# 动力响应

中图分类号! ):22.!!!文献标志码! 6!!!TEM!*? *̂.+?>Ac\HKK(\*@+* _@1.. 0̂?*1\?2 ?̂*.

53引言

在实际工程中#移动荷载并非直接作用在地
基表面#而是通过路面将荷载分布到地基表面\路
基路面动力学问题一直受到国内外学者的关注#
文献** _.+用解析法(文献*2 _>+利用半解析方
法(文献*@+利用模型试验与数值仿真方法(文献
*++利用有限元软件研究了路基路面动力响应问
题\文献*1+通过现场测试揭示了行车荷载下沥
青路面和地基的动力影响规律\文献 *B+研究了
横观各向同性地基上无限板的稳态振动#并用数
值结果表明#采用各向同性介质的动力学模型#不
能准确描述具有明显各向异性特性地基的动力性
能#需要建立更符合实际情况的各向异性地基模
型来研究移动荷载作用下路基路面的动力响应\
文献**? _*0+研究了正交各向异性地基及覆无
限大板的平面应变问题的动力响应\对移动荷载
作用下地基板的动力响应问题#目前研究工作主
要集中在对各向同性或横观各向同性地基的动力
研究#以及正交各向异性地基平面应变问题研究#
但动荷载作用下正交各向异性无限大板的空间动
力响应鲜见报道\

笔者建立正交各向异性弹性地基上覆无限大
弹性板的路基路面三维空间力学模型#研究在车
辆荷载作用下板和地基的动力响应\对移动矩形
谐振荷载作用下公路路面板动力稳态问题进行了
算例分析#研究了土体参数对板位移的影响规律\

63直角坐标系下的振动方程

6C63力学模型
车辆移动荷载函数一般能通过傅里叶级数展

开为若干个简谐荷载之和\笔者把车辆荷载简化
为匀速移动均布矩形简谐荷载#用 "HGR&&CSS小变
形无限大弹性薄板来模拟路面#用弹性半空间来
模拟路面以下的土体\

假设薄板受横向荷载 =!/*#4*#E" (

!!
=?’

H+E# +/* 1IE+* F# +/0 +* N$

?# 其他{ #
以速度I沿/* 轴正向移动#则在板底必有地基反力
)!/*#4*#E"#根据作用力与反作用力定律#在地基表
面同样有作用力 )!/*#4*#E"# 且方向相反#如图 *
所示\
6C73坐标变换

如图 * 所示# [\/*4*]* 为固定坐标系#根据文
献**0+#引入以速度 I沿 /* 轴正向运动的移动坐
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图 63半空间上覆无限大弹性板的力学模型
(MOI63ZNP@GHMPYJETNFEWNFGYLMPKFGLNEH@GFWYKGPN

标系 [/4]# 可以使问题得到简化#则坐标变换为)
/(/* 1IE$

4(4*$

](]*
{

-

!*"

各变量在移动坐标系下可以表述为)
4!/* 1IE#4*#]*#E" (4!/#4#]"’

H+E$ !0#"

!4
/
!/* 1IE#4*#]*#E" (!H+41I4/"’

H+E$ !0-"

4
//
!/* 1IE#4*#]*#E" (!I04//10H+I4/1+

04"’H+E#

!0R"

式中)4为任意变量$4
/

为对时间E的一阶导数$4
//

为对时间 E的二阶导数-
6C:3基本方程

笔者仅分析稳态动力响应问题#弹性地基上
弹性地基板在动力荷载作用下的运动微分方程)

>+2?98 I0 0
0?
0/0
10H+I0?

0/
1+0( )? (=1)# !."

式中) >( $..

*0!* 1*0"
为弹性板的抗弯刚度#$(

*(. 分别为板的弹性模量(泊松比和厚度$8为无
限大平板单位面积内的质量$?为地基上薄板的
挠度-

对于正交各向异性弹性地基上作用动荷载的
空间问题#有方程)
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式中) D/(D4(D]分别表示沿移动坐标系/(4(]方向
的位移$)/()4()](&4](&]/(&/4为土体应力分量$
I**(I*0(I*.(I00(I0.(I..(I22(I>>(I@@ 为正交各向异性
地基的 B 个相互独立的弹性常数\

73振动方程的求解

7C63边界条件
弹性地基半空间表面边界条件为)

EHP
/$m
D!6"/ !/#4#]" (?# 6(?#*#-#!, 1*"$ !@#"

EHP
4$m
D!6"4 !/#4#]" (?# 6(?#*#-#!, 1*"-!@-"

对于简谐荷载#所有分量均有因子 ’H+E#因此
为了书写方便#在求解时先略去因子 ’H+E-当板置
于地基上并与之共同工作时#板底面与地基表面
的垂直位移相同#同时板与地基光滑接触 **.+ #则
有应力和变形协调边界条件)

)]!/#4#?#E" (1)!/#4"$ !@R"

&]/!/#4#?#E" (?$ !@D"

&4]!/#4#?#E" (?$ !@’"
D]!/#4#?#E" (?!/#4#E"- !@S"

7C73求解方程
对坐标 /(4的 8CLGH’G变换定义如下)

W!5#/#]" (’
9m

1m
’
9m

1m

W!/#4#]"’1H!5/9/4" D/D4$ !+#"
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!!相应的逆变换为)

W!/#4#]" ( *
!0%" 0’

9m

1m
’
9m

1m

1W!5#/#]"’H!5/9/4" D5D/#

!+-"
式中) 5(/为 8CLGH’G变换参数\

对板的动力方程式!."做关于 /(4的 8CLGH’G
变换#得到

?(=1)
K

# !1"

式中) K (>!50 9/0"0 98!1I050 90+I51+0"-
对弹性半空间体的动力方程式 !2 "同样做

8CLGH’G变换#并改写成矩阵形式)
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式中) @** (1I>>$@00 (1I22$@.. (1I..$7*. (

1H5!I*. 9I>>"$70. (1H/!I0. 9I22"$>** (I**5
0 9

I@@/
0 9$! 1I050 90+5I1+0"$>*0 (5/!I*0 9

I@@"$>00 (I@@5
0 9I00/

0 9$!1I050 90+5I1+0"$

>.. (I>>5
0 9I22/

0 9$!1I050 90+5I1+0"-
设方程!B"的解为)

D/ D4 D[ ]]
) ( C* C0 C[ ].

)’#]- !*?"

把式!*?"带入方程!B"得特征方程)
^*#

@ 9^0#
2 9^.#

0 9^2 (?# !**"

式中) ^* (@**@00@..$^2 (>**>00>.. 1>..>
0
*0$

^0 (>**@00@.. 9@**@00>.. 1@**7
0
0. 9@**>00@.. 1

70*.@00$^. (>**>00@.. 9>**@00>.. 9@**>00>.. 9

07*.>*070. 1>**7
0
0. 1@..>

0
*0 17

0
*.>00-

特征方程!**"为复系数一元六次方程#其根
为 _#*# _#0# _#.#!7’*#:+( ?#:(*#0#."#可
表示为)
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#0. (1
^0
.^*

910(1 //
.10(

# !*0R"

式中) ( ( 144
0
9 440

2
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.

槡( )0+

*
.

$

1(1* 9槡.*0
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#44( 0
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1 *
.
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0 9
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-

对于 ]( ? 的正交各向异性半空间的动力分
析问题#当 ]$ m 时#D/(D4(D]均应趋于零# 则矩
阵方程!B"的解为)

D/ (1"
.
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式中),:(*@007*.#
.
:9!7*.>00 170.>*0"#:+H6:$

-:(*@**70.#
.
: 9!70.>** 17*.>*0"#:+H6:#6: (

1!@**>00 9@00>**"#
0
: 1@**@00#

2
: 9>*0>*0 1

>**>00$":!:(*#0#." 为待定系数-
利用应力(应变和位移之间的关系#可以得到

应力变量的表达式)
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对边界条件式 ! @R" f! @S"做关于 /(4的
8CLGH’G变换#可以求得)

)]!5#/#?#E" (1)$ !*2#"

&]/!5#/#?#E" (?$ !*2-"

&4]!5#/#?#E" (?$ !*2R"

D]!5#/#?#E" (?!5#/#E"- !*2D"
!!将式 !*2#" f!*2R"代入式!*.D" f!*.’"#
并令线性方程组系数为)
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):(I*.H5,:9I0.H/-:9I..#:$

=:(,:#:9H5$

B:(-:#:9H/
{

#

!*>"

!!!!则待定系数 ":!:(*(0(." 为)

"* ()/!=.B0 1=0B."H6$

"0 ()/!=*B. 1=.B*"H6$

". ()/!=0B* 1=*B0"H6
{

#

!*@"

式中)6().=0B* 9)*=.B0 9)0=*B. 1)0=.B* 1).=*B0
1)*=0B.-

将式!*@"代入式 !*.R"#得到地基的竖向位
移为)

D] (
)
6
*!=.B0 1=0B."’

1#*]9!=*B. 1=.B*"’
1#0]9

!=0B* 1=*B0"’
1#.]+- !*+"

将式 ! 1 " 和式 ! *+ " 带入位移边界条件
!*2D"#推出地基反力即接触应力的大小为)

)( =/6
69K/!=.B0 9=*B. 9=0B* 1=0B. 1=.B* 1=*B0"

-

!*1"
板挠度为)

?( =
K 96H!=.B0 9=*B. 9=0B* 1=0B. 1=.B* 1=*B0"

-

!*B"
对薄板作用的横向荷载做关于 /(4的 8CLGH’G

变换#可以求得)

=(
2=?KH(!5F"KH(!/N"

5/
- !0?"

!!对式!*."(!*1"(!*B"(!0?"施加关于 /和 4
的 8CLGH’G逆变换#就可以得到移动谐振荷载作用
下正交各向异性介质在直角坐标系下响应的积分
形式解\由于文章篇幅有限#仅给出板位移的积分
表达式)

?(’
H+E

%0
/

’
9m

1m
’
9m

1m

*
K 9!H!=.B0 9=*B. 9=0B* 1=0B. 1=.B* 1=*B0"

/

=?KH(!5F"KH(!/N"
5/

’H!5/9/4"D5D/- !0*"

:3算例分析

算例模型如图 * 所示#给出移动谐振荷载作
用下某公路路面板位移影响数值结果\作用在板
上的荷载半长度 Fl? ?̂+> P#Nl? ?̂+> P#峰值
=? l*?? W5##荷载频率 Wl*@ TX#移动速度 Il

.> PAK\板弹性模量 . ?̂ 5*?*? 5##泊松比 ? *̂>#

板厚 ? 0̂> P#密度 0 2?? WNAP.\土体弹性参数
$/l>? 95## */4 l? 0̂># C4] l0? 95## C]/ l

02 95##C/4l*> 95##$l* 1*> WNAP
.\引入描述

土体正交各向异性参数之间的比例系数 68!8l
*(0(.(2"#令 $4 (6*$/#$] (60$/#*/] (6.*/4#
*4] (62*/4-当 68 (* 时#土体为各向同性-

**:本身变化不大#它对动力响应的影响可以

忽略不计 **.+ #取 6. (* 0̂#62 (* @̂-弹性系数
I** YI>> 和 $*(**:(C*:之间的关系见文献**2+-

图 0 和图 . 分别为 60 (? 1̂#仅改变 6* 时的
板位移沿/方向的波形图!4(?"和4方向的波形
图!/(?"#图 2和图 >分别给出6* (* 0̂#仅改变
60 时的板位移在/方向的波形图!4(?"和在4方
向的波形图!/(?"#其中68 (*对应的图形表示
各向同性土体时的板变形-

图 73不同土体 8:时板位移在 3 方向的波形":e5#

(MOI73AFGLNTNWE\JGLMEHPR\cNYMHL@NTM\NPLMEH

EW3 TRNLE TMWWN\NHL8:":e5#

图 :3不同土体 8U 时板位移在 :方向的波形"3 e5#

(MOI:3AFGLNTNWE\JGLMEHPR\cNYMHL@NTM\NPLMEH

EW:TRNLE TMWWN\NHL8U"3 e5#

从图 0 f> 可以看出#土体的各向异性对板沿
/和 4方向的位移都有较大影响-在 /方向的波
形中#负的最大位移均出现在荷载作用范围外的
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图 43不同土体 8;时板位移在 3 方向的波形":e5#

(MOI43AFGLNTNWE\JGLMEHPR\cNYMHL@NTM\NPLMEH

EW3 TRNLE TMWWN\NHL8;":e5#

图 d3不同土体 8?时板位移在 :方向的波形"3 e5#

(MOId3AFGLNTNWE\JGLMEHPR\cNYMHL@NTM\NPLMEH

EW:TRNLE TMWWN\NHL8;"3 e5#

左侧#曲线不对称$在 4方向的波形中#板位移曲
线关于 4l? 对称-随着 6* 即 $4的增加#板位移
最大值略有增加#各向同性时的最小#6* l* 0̂ 和
6* l0 时的曲线在离荷载作用中心点约 0 P范围
内非常接近\随着 60 即 $]的增加#板位移的最大
值却明显减小#各向同性时的值仅大于 60 l0 的
值-离荷载中心点较远处的板位移曲线有明显的
振动#但是振幅较小并趋于平缓#且在某些范围内
有负值出现-如果板的变形过大#可以适当增加土
体 ]向的弹性模量 $]#或者减小 4向的弹性模
量 $4-

43结论

笔者研究了移动谐振荷载作用下正交各向
异性地基上覆无限大板的空间动力响应问题#
得到了动力响应的积分形式解\对移动谐振荷
载作用下公路路面板动力稳态问题进行了算例
分析并进行了参数分析#研究了土体参数对板

位移影响规律\数值分析结果表明)!*"考虑土
体的正交各向异性更能准确描述路基路面相互
作用的动力响应$!0" $4对板变形影响很小#而
$]对板变形的影响却很大#要综合考虑各种因
素设计合适的地基弹性模量\
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