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关于格贴近度的注说

赵万忠

（郑州工业大学数力系）

摘 要 本文改进了格贴近度的定义，使之完全符合贴近度公理。
关键词 格贴近度
中图分类号 O153

  在模式识别中有着广泛应用的格贴近度，有两种定义方式：
设A、 B、 ∈F （ X）  记：

A＝ sup ｛A （ x ） ｜x ∈X ｝，A ＝ inf ｛A （ x ） ｜X ∈X ｝
αc ＝1－ α   （α∈ ［0．1］）

  定义1： ①N1 （ A，B） ＝ （ A∩B） ʌA∪B） c
②N2 （ A，B） ＝2 ［ （ A∩B） ＋A∪B） c］

  当A＝B时，有 N1 （ A，A） ＝Aʌ（1－A）
N2 （ A，A） ＝12 （ A＋ （1－A） ］

由此可见： 只要A≪1或1－A≪1，就有： N1 （ A，A） ≪｜，｜N2 （ A，A） －0．5｜≪1
就是说，按N1，一个 F 集它与它自己的贴近程度竟会很小很小，按N2，一个 F 集它与它自己
的贴近度也会只有0．5这么大，这与人们的常识相距太远，因而显得十分不合理。

本文将对格贴近度进行改造，使之完全符合贴近度的公理化定义。
关于A∩B、 A∪B我们有如下性质：
1°①A∩B＝AʌB；②AVB＝Av B
证①不妨设B≥A
首先，对任何 x∈X，A （ x ） ≥A，B （ x ） B≥A⇒A （ X） ʌB （ X） ≥A⇒A∩B≥A＝

AʌB
其次，对任何ε＞0，按A＝inf ｛A （ x ） ｜x∈X｝的定义，存在 x1∈X 使A （ x1） ＜A＋

ɛ⇒
A （ x1） ∩B （ x1） ≤A （ x1） ＜A＋ε，复由 “inf” 的定义得：

A ∩B ＝ inf ｛A （ x ） ∩B （ x ） ｜x ∈Z｝＝ A ＝ A ∩B
 ②不妨设B≥A

首先，对任何 x∈X，A （ x ） ≤A≤B，B （ x ） ≤B⇒
A （ x ） ∪B （ x ） ≤B ⇒ A∪B≤B

其次，对任何ε＞0，按B＝Sup ｛B （ x ） ｜x∈X｝的定义；存在 x2∈X，使B （ x2） ＞B－
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ε⇒
A （ x2） VB （ x2） ≥B （ x2） ＞B－ɛ，复由 “SUP” 的定义得： A∪B＝Sup ｛A （ x ） ∪B
（ x ） ｜x∈X｝＝B＝AV B
2°① （ A∩B） c＝A c∪Bc

  ② （ A∪B） c＝A c∪Bc
  事实上，（ A∩B） c ＝1－A∩B＝1－inf ｛（ A∩B） （ x ） ｜x∈X｝

＝Sup ｛1－ （ A∩B） （ x ） ｜x∈X｝
＝Sup ｛（ A∩B） c （ x ） ｜x∈X｝＝（ A∩B） c
＝A c∪Bc＝A c∪Bc

     （ A∩B） c ＝1－A∩B＝1－Sup ｛A∪B （ x ） ｜x∈X｝
＝inf ｛1－ （ A∪B） （ x ） ｜x∈X｝
＝inf ｛A∪B） c （ x ） ｜x∈X｝
＝（ A∪B） c＝A c∩Bc
＝（ A c） ∩（ Bc）

 3°①inf ｛A∪B｜B∈f（ x ）〗｝＝A
②Sup ｛A∩B｜B∈f） （ x ）〗｝＝A

  事实上，由对任何B∈f（ x ） 有
A ∪B ＝ A v B ≥ A⇒inf ｛A ∪B｜B ∈ f（ x ）｝≥ A ．

   又 inf ｛A∪B｜B∈f（ x ）｝≤A∩A＝A．
∴inf ｛A ∪B ＝｜B ∈ f（ x ）｝＝ A

由对任何B∈f（ x ） 有
A ∪B ＝ AʌB ≤ A⇒Sup ｛A ∪B ＝｜B ∈ f（ x ）｝
≤ A ，又 Sup ｛A ∪B｜B ∈ f（ x ）｝≥ A ∩B ＝ A

∴Sup ｛A∩B＝｜B∈f（ x ）｝＝A   4°①A∪A c≥12  ②A∩A c≤12
由性质3°，当A∈f（ x ） 固定时，对任何B∈f（ x ） 有A∪B≥A，且当B＝A 时，A∪B

＝A，当B＝A c时，A∪A c≥12，这说明，当B与A 越靠近时，A∪B越小，特别当B变为A
时，A∪B达到最小值A 当B与A 完全相对立达到A c时，A∪A c≥12 同理，A∩B≤A，且

当 B＝A 时，A∪B＝A，当B＝A c时，A∪B≤12 说明，当B与A 越靠近时，A∪B越大，

特别当B变为A 时，A∪B达到最大值A，当B与A 完全对立达到A c时，A∩A c≤12
由此可见，A∪B与A∩B都是A 与B靠近程度的一种数量表现，又我们已经知道，A∩B

与A∪B也都是A 与B的靠近程度的数量表现，综合A 与B靠近程度的这四种数量表现，我们
给出格贴近度定义：

设A、 B∈f（ x ）
定义2： ①N3 （ A，B） ＝（ A∩B） ∩ （ A∪B） c

（ A∪B） ∩ （ A∪B） c
② N4 （ A，B） ＝（ A∩B） ＋ （ A∪B） c

（ A∪B） ＋ （ A∪B） c
 命题： N3 （ A，B） 与N4 （ A，B） 是公理公意义下的贴近度
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证明： 首先：

由A∩B≤A∪B⇒ A∩B≤A∪B
A∩B≤A∪B⇒ （ A∪B） c≤ （ A∩B） c ⇒N3 （ A，B），N4 （ A，B）

∈ ［0，1］
其次：

显然有N3 （ A，A） ＝A∩ （ A） c
（ A ） cʌA ＝1

N4 （ A，B） ＝A＋ （ A ） c
A＋ （ A c） ＝1

及  N3 （ A，B） ＝N3 （ B，A）
N4 （ A，B） ＝N4 （ B，A）

第三： 当A≤B≤C 时N3 （ A，B） ＝Aʌ（ B） c（ A ） cʌB，N3 （ A，C） ＝Aʌ（ C） c（ A ） cʌC
由B⊆C⇒ ①B≤C⇒ （ B） c≥ （ C） c⇒A∩ （ B） c≥A∩ （ C） c

②B≤C⇒ （ A） c∩B≤ （ A） c∩C ⇒ N3 （ A，B） ≥N3 （ A，C）
同理有N4 （ A，B） ≥N4 （ A，C）

证完
例1 A＝ （1－10－n，1－10－n，1－10－n ）

B＝ （10－n，10－n，10－n ）   （ n 为正整数）
则：  N1 （ A，A） ＝10－n，   N2 （ A，A） ＝0．5

N3 （ A，A） ＝N4 （ A，A） ＝1
N1 （ A，B） ＝10－nʌ（1－10－n ） c＝10－n

N2 （ A，B） ＝12 ［10－n＋ （1－10－n ） c］ ＝10－n

N3 （ A，B） ＝ 10－nʌ（1－10－n ） c（1－10－n ） ʌ（10－n ） c＝ 10－n
1－10－n＝10n－1

N4 （ A，B） ＝ 10－n＋ （1－10－n ） c（1－10－n ） ＋ （10－n ） c＝ 2·10－n
2· （1－10－n ） ＝ 110n －1

例2：    A＝ （0．1，0．5，0．8）
B＝ （0．2，0．7，0．3）
N1 （ A，B） ＝0．5ʌ（0．2） c＝0．5
N2 （ A，B） ＝12 （0．5＋0．8） ＝0．65
N3 （ A，B） ＝ 0．5ʌ0．8（0．1） cʌ0．8＝0．50．8＝0．625
N4 （ A，B） ＝0．5＋0．80．9＋0．8＝0．130．17＝0．765

例3     A＝e－（ x－3．70．3 ）2   B＝e－（ x－3．430．28 ）2

A∩B＝A （ x1） ＝0．8  （ x1＝0．356）
A∩B＝0，A∪B＝1，AVB＝0
N1 （ A，B） ＝0．81
N2 （ A，B） ＝12 （0．81＋1） ＝0．905
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N3 （ A，B） ＝0．81ʌ11ʌ1 ＝0．81
N4 （ A，B） ＝0．81＋11＋1 ＝0．905
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